
10. Házi Feladat 2017. november 10.

1. Határozzuk meg a következő mátrixok sajátértékeit és sajátvektorait:

a.)

(
0 1
1 0

)
, b.)

(
0 −i
i 0

)
, c.)

(
cos(ϕ) − sin(ϕ)
sin(ϕ) cos(ϕ)

)
2. Mutassuk meg, hogy egy antiszimmetrikus mátrix determinánsa eltünik!

3. Mutassuk meg, hogy egy mátrix determinánsa a sajátértékeinek a szorzata! Használjuk fel, hogy

Λ = U−1AU, A = UΛU−1 ,

ahol Λ a sajátértékeket tartalmazó diagonális mátrix, U pedig a jobb oldali sajátvektorokból
feléṕıtett mátrix. Tudjuk, hogy két mátrix szorzatának a determinánsa megegyezik a determinánsok
szorzatával.

4. Mutassuk meg, hogy ha létezik az A mátrix inverze, akkor az feĺırható a sajátértékek és sajátvektorok
seǵıtségével:

A−1 = UΛ−1U−1 ,

ahol Λ−1 az A mátrix sajátértékeinek reciprokából felépülő diagonális mátrix.


