Analizis fizikusoknak és mérnokoknek 1. zh 2020. oktoéber 20.
Munkaidé: 100 perc. Pontozas: 6(+1,5 szorgalmi)+4+4,5+2+3,5=20(-+1,5) pont. (17 p=100%)

L’Hospital szabalyt ebben a zh-ban még ne hasznaljunk! Ha valaki hasznalja, csak részpontot kaphat.
1. (a) ap = n(v/n* +n—n?), lim a, =?
n—oo

(+ szorgalmi) Adjunk meg € > 0-hoz ill. K > 0-hoz (a hatarértéktsl fliggden) egy megfelel kiiszobszamot is.
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2. Mutassuk meg, hogy az a9 = 0,1, apy1 = 2%;_“” , n > 0 rekurziv sorozat konvergens, és hatarozzuk meg a hatarér-
téket! (Segitségként: a3 = 3,4; ag =2,36; a3=1,72; a4=1,34; a5=1,14.)
(Otlet: a bizonyitas kézben hasznaljunk teljes indukciot és a szamtani-mértani kozép kozotti egyenlétlenséget, ez utobbit
harom szamra).
3. Hogyan kell az A, B, C valos paraméterek értékét megvalasztani ahhoz, hogy
% , ha z <0,
flz)=<A ,haz =0,
B+ Ce™™** haz>0
(a) minden x € R esetén folytonos legyen?
(b) minden z € R esetén differencialhato legyen?
(c) Utdbbi esetben adjuk is meg f/(x)-et az egész R-en!
4. Trjuk fel f(x) = 2!"® érintGegyenesének egyenletét az xop = e pontban.
5. f(z) = Va2 + 2z +5.
(a) Adjuk meg f értelmezési tartoméanyat és értékkészletét! (Segitség: abrazoljuk az 2 + 2x + 5 fiiggvényt!)
(b) Adjuk meg a lehets legbGvebb & = 1 pontot tartalmazo intervallumot, amelyre megszoritva f-et, az invertalhato!
(c) Erre az intervallumra megszoritva f-et, adjuk meg az inverzfiiggvény derivaltjat a v/8 pontban! (Elég egyféleképpen,
kétféle megoldasért plusz pont jar.) Adjuk meg az inverz fliggvény értelmezési tartoméanyat és értékkészletét is!
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